6. Turnyrai. B dalis

Jvadas
Mokytojui

Turnyry uzdaviniai priskiriami kombinatorikos sriciai.

Sioje moduliuko dalyje mokiniai toliau mokysis nustatyti rungtyniy rezultatus, suskai¢iuoti rungtyniy skai-
¢iy, bendra visy komandy surinkty tasky skaiciy. Spresdami sudétingesnius uzdavinius turés nustatyti ir jvyku-
siy lygiyjy skaiciy. Mokiniams reikés pildyti nesudétingas turnyry lenteles.

Deréty pasitikrinti, ar mokiniai supranta, kurie turnyro lentelés langeliai uzpildomi jvykus tam tikroms rung-
tynéms, bei kuo skiriasi Sachmaty ir futbolo turnyry lenteliy pildymas. Tokiam supratimui gali pasitarnauti Sie
keli pavyzdziai su 4 zaidéjais (komandomis).

Jvykus vienerioms rungtynéms, po jy uzpildomi du langeliai, esantys atitinkamy eiluciy ir stulpeliy susikir-
timuose: jei A suzaidé su B, tai pildomas A eilutés ir B stulpelio susikirtimo langelis bei B eilutés ir A stulpelio
susikirtimo langelis. Faktas, kad A laiméjo pries B, o B suzaidé lygiosiomis su D Sachmatuose baty vaizduojamas
taip (kairéje), o futbole - Sitaip (desinéje):

Taciau futbole daznai svarbu blna ne tik kas laiméjo, bet ir kiek jvarciy kuri komanda jmusé. Todél faktas,
kad A laiméjo pries B rezultatu 2:1, o B suzaidé lygiosiomis su D 2:2, baty vaizduojamas taip:
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Atkreipkite démesj, kad A eilutéje/B stulpelyje raSome 2:1 (A prie$ B jmusé du jvarcius ir vieng praleido), o B
eilutéje/A stulpelyje raSome 1:2 (B pries$ A jmusé vieng jvartj ir du praleido). Stulpelyje,|varciy santykis” raSome
bendrg tos komandos jmusty jvarciy kiekj, o po dvitaskio — bendra praleisty jvarciy kiekj.

Uzdaviniai pateikti sunkéjimo tvarka ir tinka tiek 5-6, tiek 7-8 klasiy mokiniams.

5-6 klasiy mokiniai, pries spresdami Siuos uzdavinius, batinai turi bati iSsprende moduliuko A dalj.

Pirmajame lape pateikti du uzdaviniai i$ A dalies, tad jei minéti uzdaviniai buvo neseniai isspresti, $j lapa

galima ir praleisti.
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6. Turnyrai. B dalis

Mokiniui

Turnyry lentelés pildymas primena galvosikj sudoku: kreipdami démesj j iSvardintus apribojimus, pirmiau-
sia uzpildome tuos langelius, kuriy kitaip nebaty galima uzpildyti. Véliau, kai visi,privalomi” langeliai uzpildyti,

"

pereiname prie jvairiy varianty perrinkimo: ,Jei Sis langelis buty lygiosios, pergalé arba pralaiméjimas, tai...
Kur mus tai nuves? Jei veda j prieStaravima, atmetame pasirinkta variantg ir nagrinéjame kita.

Tasky skaiciavimo taisykles:

Sachmatuose uz pergale skiriamas 1 taskas, uz lygiasias — pusé tasko.
Futbole uz pergale skiriami 3 taskai, uz lygigsias — 1 taskas.

Tenise ir tinklinyje uz pergale skiriamas 1 taskas, lygiyjy nebdna.

Né vienoje sporto Sakoje pralaiméjusiems taskai neskiriami.

Vieno rato turnyre kiekvienas dalyvis (komanda) su kiekvienu kitu (kita) suzaidzia lygiai po vieng karta.

aviniai

Uzd
° Kiek jvyksta rungtyniy vieno rato varzybose, kuriose dalyvauja:
a) 5 komandos; b) 6 komandos; c) 10 komanduy.

ﬂ Kai jvyksta rungtyneés, kelioms komandoms jos yra jskaitomos?

Kiekvienos rungtynés jskaitomos dviems komandoms. Tad sudékime visy komandy varzovy
kiekj ir padalinkime is 2.

a)5:-4/2=10,b) 6:5/2=15,¢) 10-9/2=45.

Paaiskinimas:

Kiek lenteléje langeliy? 5 x 5 = 25.

Ka reiskia nuspalvinti langeliai?

Komanda pati su savimi nezaidzia -

jie nepildomi.

- Kiek yra nepildomy langeliy? 5.

- Kiek langeliy liko? 25 - 5 = 20.

- Keli langeliai uzpildomi, kai jraSomas
vieneriy rungtyniy rezultatas? 2.

- Kiek tokiy jraSymy galime padaryti?
20:2=10.

Tiek ir bus rungtyniy.

Zaidéjas
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Penkiolika $achmatininky suzaidé vieno rato turnyra. Ar galéjo taip nutikti, kad kiekvienas
dalyvis 5 kartus suzaidé lygiosiomis?

ﬂ Kaip suskaiciuoti bendra turnyre jvykusiy lygiyjy skaiciy?
E Kiekvienos lygiosios jskaitomos dviem komandoms. Tad sudékime visy komandy lygiasias ir
padalinkime i$ 2. Bet 15 - 5 = 75, $is skaicius i$ 2 nesidalija. Vadinasi, taip nutikti negaléjo.

KrepSinio turnyre dalyvauja 32 komandos. Turnyras vykdomas etapais. Kiekviename etape
komandos suskirstomos j grupes — po keturias kiekvienoje grupéje. Visose grupése kiekvie-
na komanda su likusiomis zaidzia vienerias rungtynes. Po grupés susitikimy dvi geriausios
komandos patenka j kitg etapa, kitos dvi - iSkrenta. Pasibaigus etapui, j kurj patenka jau tik
keturios komandos, dvi geriausios tos grupés ekipos Zaidzia finalines rungtynes. Kiek i$ viso
rungtyniy bus suzaista Siame turnyre?

ﬂ Nuosekliai uzrasykite, kiek grupiy susidaro kiekviename etape, kiek jvyksta rungtyniy kie-
kvienoje grupéje bei kiek i$ viso rungtyniy jvyksta kiekviename etape.

B Kiekvienoje 4 komandy grupéje jvyksta O I P—

4-3/2=6rungtynés. Etaponr. |~y aicius skaicius skaicius
Atsakymas: 91 rungtynés.
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futbolo turnyro kai kurie re- g iE.
zultatai. Likusiyjy rungtyniy o | 2 §
rezultatai buvo tokie: 2:0, 2| 5| E|l 5| 2 .
1:1, 2:2, 3:1 ir 5:3. Baikite S & = % 5 @
pildyti Sig lentele. Batinai L T T O Bl B
paaiskinkite, kokia tvarka ir A 1:0 2
kodél batent taip uzpildéte B 8
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ﬂ Kaip komanda C surinko 9
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jvarcius, tad jai galima pri-
skirti tik pralaiméjima prie$
C komanda rezultatu 0:2 ir lygigsias su B komanda 1:1. Tada aisku, kad B komandos rezulta-
tas su D komanda yra 2:2. Tam, kad B komanda praleisty 8 jvarcius, ji turi pralaiméti pries C
komanda rezultatu 3:5. Teliko vienos rungtynés C komandos su D 3:1. Galutiné lentelé atro-
do taip. Atkreipkite démesj, ar visos komandos kartu praleido tiek pat jvarciy, kiek ir jmuseé.

@ Penki Sachmatininkai suzaide po 1 karta su
kiekvienu varzovu. Pasirodo, visi surinko
skirtingg tasky skaiciy. Pirmajg vietg uze-
mes Sachmatininkas né karto nesuzaideée
lygiosiomis, uzémes antraja vieta nepatyre

Il né vieno pralaiméjimo, o uzémes ketvir-

tajg — né vienos pergalés. Nustatykite visy

v turnyro rungtyniy rezultatus ir jrasykite |

pateikta lentele. Paaiskinkite, kokia tvarka ir

kodél batent taip uzpildéte langelius.

IS viso
tasky
Vieta
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ﬂ Kurj langelj galite uzpildyti i$ pradziy? Kaip likusias rungtynes suzaidé tie patys dalyviai?

E Tarkime, kad pirmas Zaidéjas uzéme | vieta,
. oo antrasis — Il ir t. t. Pirmas neiskovojo lygiujy,
: 2% 3 o0 antrasis — pralaiméjimy. Todél antrasis
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tijy, nes taip pat surinkty 2,5 tasko. Vienin-

telis budas, kad trys prasciausi zaidéjai i3si-
destyty tokiu budu ir kad ketvirtasis nekart

\ nelaiméty parodytas lenteléje. J
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Petriukas, tik suzinojes Sachmaty taisykles, sako:,Jeigu man tekty vienu metu zaisti pries du
geriausius pasaulio Sachmatininkus, pries vieng baltaisiais, prie$ kitg juodaisiais, as batinai
gauciau bent vieng taska i$ dviejy galimy.”

Negi jam i tikryjy gali tai pavykti, jei didmeistriai Zais visu savo pajegumu?

Ar yra kokiy nors ribojimy, kada Petriukas turi daryti &jima kurioje nors i$ lenty?

Petriukas pirmoje lentoje zaidzia juodaisiais, o0 antroje — baltaisiais. Pirmoje lentoje, sulau-
kes didmeistrio €jimo, pakartoja jj antroje lentoje. Ir, sulaukes atsakymo antroje lentoje,
atkartoja jj pirmoje lentoje. Taigi didmeistriai kovoja tarpusavyje ir arba bus lygiosios
(puseé + pusé tasko gaus Petriukas), arba kuris nors vienas laimeés, o Petriukas gaus

1 + 0 tasko.

@ Vieno rato tinklinio turnyre 20 % komandy nelaiméjo né vieny rungtyniy.
Kiek i$ viso komandy dalyvavo turnyre?

Kiek daugiausiai komandy gali né karto nelaiméti?

Jei manytuméme, kad yra daugiau nei 1 komanda, kuri pralaiméjo visas rungtynes, ap-
tiktuméme prieStaravima - juk tos 2 ,amzinos pralaimeétojos” turéjo susitikti tarpusavyje
ir kazkuri turéjo Svesti pergale. Todél yra tik 1 komanda, nelaiméjusi né vieny rungtyniy,
0 i$ viso dalyvavo 5 komandos.

@ Dviejy raty futbolo turnyre (jame kiekviena komanda suzaidZia po 2 kartus su kiekviena
kita) dalyvauja 16 komandy.

a) Kiek daugiausiai ir kiek maziausiai tasky gali surinkti komanda tokiame turnyre?
b) Kiek daugiausiai ir kiek maziausiai tasky gali surinkti visos komandos kartu?

Kiek rungtyniy suzaidzia kiekviena komanda? Kiek i$ viso suzaidziama rungtyniy?

Kiekviena komanda suzaidzia 15 - 2 = 30 rungtyniy, o i$ viso suzaidziama 16 - 15 = 240
rungtyniy, per kurias ,skiriami” 2 arba 3 taskai.

Atsakymas: a) 90 ir 0 tasky, b) 720 ir 480 tasky.

partijas, todél i$ viso tame turnyre buvo suzaistos 24 partijos. Kiek jame buvo dalyviy ir kiek

@ Vieno rato Sachmaty turnyre vienas Sachmatininkas is Zaidimo pasitrauké suzaides ne visas
partijy suzaidé pasitraukusysis?

Kiek Sachmatininky galéjo dalyvauti Siame turnyre nuo pradziy?
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Jeigu dalyvavo daugiau nei 8 Sachmatininkai, jie buty suzaide bent 8 - 7 / 2 = 28 partijas,
todél spéjimas netinka.

Jeigu dalyvavo maziau nei 8 Sachmatininkai, jie buty suzaide ne daugiau kaip 7 -6 /2 =21
partija, Sis spéjimas taip pat netinka.

Vadinasi, i$ pradziy buvo 8 dalyviai, o pasitraukusysis suzaidé 24 -7 - 6 / 2 = 3 partijas.

Vieno rato futbolo turnyre dalyvavo 8 komandos. Jos surinko atitinkamai 15, 14, 13,9, 8, 7,
4 ir 3 taskus. Kiek rungtyniy baigési lygiosiomis?

Kiek rungtyniy jvyko Siame turnyre? O kiek visos komandos kartu surinko tasky?

Tokiame turnyre jvyksta 7 - 8/2 = 28 rungtynés, o tasky i$ viso surenkama
15+14+13+9+8+7+4+3=73.Jeigu jvyko x lygiyjy, tai visy surinkty tasky suma
2x +3-(28 —x) =73;84 —x=73;x=11. Atsakymas: 11 lygiyjy.

Septynios futbolo komandos suzaidé vieno rato turnyra, o prizines vietas uzémusios ko-
mandos kartu surinko puse visy komandy surinkty tasky. Ar tame turnyre galéjo jvykti 6 ly-
giosios?

Kiek rungtyniy jvyko Siame turnyre? Kag dar galima suskaiciuoti?

Tokiame turnyre jvyksta 7 - 6/2 = 21 rungtynés, jeigu 6 i$ jy baigtysi lygiosiomis, tai visy
komandy surinkty tasky suma buty lygi 2- 6 + 15 - 3 = 57, prizininkai negaléty surinkti ly-
giai pusés tasky. Atsakymas: negaléjo.
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